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INTEGRALES IRRACIONALES CUADRATICAS VARIAS

Acabamos los tipos fundamentales de irracionales con algun
ejemplo masy las integrales “tipo”

1
f dx
(x + a)"Vax? + bx + ¢

En las que siempre haremos el cambio

1
x+a=-—
t
Ejemplo
f ! d |+z ! 1dt|
x=|x =—-odx=—=
(x+2)2Vx2 +1 t t?

1

t
__ dtz_j dt = dt
J\/1+4t2—4t+t2 V5t2 — 4t +1

tZ

Ya hemos llegado, como vemos, a una integral en la que podemos
aplicar la formula del método aleman

1

=A\/5t2—4t+1+uf dt
V5t2 —4t + 1

—tdt
V5t2 — 4t + 1

Se han visto ejemplos similares. Derivando calculamos las
constantes y la Ultima integral se resuelve asi
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dt

1
j\/5t2—4t+1
= |5t — 4t + 1 =5(t + a)*> + b = 5t* + 5a% + 10at + b|

lgualando coeficientes de los dos polinomios llegamos a los
valoresdeayb

—4=10a %773

1=5a2+b 1
b=§

ﬁ

2
dt=|t—§=z—>dt=dz

1 e 1
j\/5t2—4t+1 t_f\/ 22 1
5(¢-5) +3

1
———dz =

[ === =5/
——az = 7 = —
1 1 V5 1
522+§ 5(ZZ+E) ZZ+E
1L + 2+1—1Lt2+ (t 2>2+1—
\/gnz VA >E —\/gn z z o5 =

1L 1 2+(1 2)2+1+c
B x+z2 57 \x+275) 25

Ejemplo:

dx =
X

Jm

Multiplicando numerador y denominador por la raiz:

x% + 2x x+2
= | — —dx = | —dx =
xVx2 + 2x Vx2 + 2x

Integral a la que podemos aplicar la formula del método aleman:
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x+ 2
dx—A\/x2+2x+uJ
Vx? + 2x \/x2+2x

Derivando ambos miembros e igualando coeficientes:

=|H=

1
x2+2x+J—=|x2+2x=(x+1)2—1|:
VxZ + 2x
=+/x?+ 2x
1
+J =|lx+1=t->dx=dt|=
\/(x+1)2—1
x2+2x+J x2+2x+Ln|t+ t? — |
\/7 v

=\/x2+2x+Ln|x+1+\/(x+1)2—1|+C
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